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1. Розв’язати систему рiвнянь ⎧⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎨⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎩

tg 𝑥1 + 3 ctg 𝑥1 = 2 tg 𝑥2,

tg 𝑥2 + 3 ctg 𝑥2 = 2 tg 𝑥3,

. . . . . . . . . . . . . . .

tg 𝑥𝑛−1 + 3 ctg 𝑥𝑛−1 = 2 tg 𝑥𝑛,

tg 𝑥𝑛 + 3 ctg 𝑥𝑛 = 2 tg 𝑥1.

2. Кожну точку простору зафарбовано в один iз чотирьох кольорiв. Чи завжди знайдуться двi
точки одного кольору, вiдстань мiж якими дорiвнює 1?

3. Натуральнi числа 𝑥 та 𝑦 отримуються одне з одного перестановкою цифр. Перевiрити твердже-
ння: “Суми цифр чисел 5𝑥 та 5𝑦 збiгаються”.

4. Площиною повзуть кiлька (не менше трьох) черепах, швидкостi яких постiйнi за величиною i
напрямком, всi рiвнi за величиною, але попарно рiзнi за напрямком. Перевiрити твердження:
“Незалежно вiд початкового розташування через деякий час всi черепахи будуть у вершинах
деякого опуклого многокутника”.

5. Знайти всi дiйснi функцiї 𝑓 , якi визначено на множинi дiйсних чисел i такi, що для будь-яких
𝑥 та 𝑦 виконується рiвнiсть 𝑓((𝑥+ 𝑦)2) = 𝑓(𝑥2) + 𝑓(𝑦2) + 2𝑥𝑦.
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